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Résumé

Soit ' la fonction arithmétique d�Euler dé�nie, pour n 2 N�; par '(n) =
X

1<m�n;(m;n)=1

1

et � (x) la fonction réelle dé�nie, pour tout nombre réel x > 0, par �(x) =
X

'(n)�x

1,

� (x) désigne le nombre des entiers naturels n tel que ' (n) � x.
Il est connue [6] que �(x) � Ax (x ! +1) où A est une costante e¤ective donnée par
A = �(2)�(3)

�(6)
' 1; 9435964:::.

En 1972, P. Bateman étudia le reste �(x)�Ax, il montra que pour x su¢samment grand
et � un nombre réel tel que 0 < � < 1, on a

� (x) = Ax+O

�
x exp

�
� �p

2

p
(ln x) (ln ln x)

��
:

La méthode de Bateman est analytique, elle est basée sur l�intégration le long d�un contour

du plan complexe en utilisant le théorème des résidus et la formule de Perron.

Le but de ce mémoire est de présenter une démonstration détaillée de ce résultat en ap-

portant quelques simpli�cations.

Le mémoire est organisé en quatre chapitres. Le premier contient quelques outils fon-

damentaux utils pour l�étude de ce sujet. Dans le deuxième chapitre on établit des ma-

jorations explicites, sur le contour de Bateman, des deux fonctions �(s) de Riemann et

G (s) dé�nie par

G (s) =
Y

p

�
1 + (p� 1)�s � p�s

�
(< (s) > 0) :

Dans le troisième chapitre on présente la démonstration du théorème de Bateman cité ci-

dessus. En�n, nous terminons par une annexe contenant une estimation du reste � (x)�
Ax, en utilisant la même méthode et un contour similaire à celui de Bateman. Le résultat

obtenu est moins important que celui de Bateman.
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