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Résumé

Le but de ce mémoire est d’étudier le réarrangement relatif d’une fonction me-
surable définie dans un ouvert borné Q de R et ce en vu de son application aux
injections des espaces de Sobolev a exposant variable. Ces espaces sont construits
sur les espaces de Lebesgue & exposant variable, notés LP(). On montre que les tech-
niques développées pour les réarrangements monotones et relatifes dans le cadre des
espaces de Lebesgue classiques, qui sont invariants par réarrangement, sont appli-
cables dans le cadre des espaces de Lebesques & exposant variable, qui ne sont pas
invariants par réarrangement.

Le mémoire est composé de quatre chapitres : dans le premier, on donne quelques
résultats classiques concernant les espaces de Lebesgue et les espaces de Sobolev
standards, et on présentera le réarrangement monotone et le réarrangement relatif
avec certaines de leurs propriétés.

Dans le second chapitre, on étudie les espaces de Lebesgue a exposant variable
et les espaces de Sobolev & exposant variable TW*2(),

Dans le troisiéme chapitre, on énoncera quelques résultats concernant le réarran-
gement relatif dans les espaces de Lebesgue a exposant variable.

Et enfin, le dernier chapitre sera consacré a ’application du réarrangement aux
injections de Sobolev a exposant variable.

Ce travail est basé essentiellement sur les articles :

— A. Fiorenza et J.M. Rakotoson, Relative rearrangement and Lebesque spaces

LPO) with variable exponent [7].

— 0. Kovacik et J. Rakosnik, On spaces LP®) and WP [15].



Abstract

The aim of this memoir is the study of the relative rearrangement of a measurable
function, defined on open bounded set 2 of RY in order to apply it to embedding
of variable exponent Sobolev spaces. These spaces are constructed on the variable
exponent Lebesgue spaces, denoted LP(). We proves that the techniques developed
for monotone and relative rearrangements in classical Lebesgue spaces, which are
invariant by rearrangement, are applicable in the framework of variable exponent
Lebesgue spaces which are not invariant by rearrangement.

The memory is composed of four chapters : in the first one, we give some clas-
sical results about Lebesgue spaces and Sobolev spaces, and present monotone and
relative rearrangements with some of their properties.

In the second chapter, we study variable exponent Lebesgue spaces and variable
exponent Sobolev spaces W P(),

In the third chapter, we give some results about relative rearrangement in the
framework of variable exponent Lebesgue spaces.

Finally, the last chapter is devoted to the application of rearrangement to Sobolev
embeddings.

This work is based essentially on the paper :

— A. Fiorenza et J.M. Rakotoson, Relative rearrangement and Lebesque spaces

LPC) with variable exponent [7].

— 0. Kovagik et J. Rakosnik, On spaces LP®) and W*»®) [15].
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