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Résumé

Pour un entier n � 2, on note par d(n) la fonction arithmétique le nombre

de diviseurs de n; il est connu que

lim sup
n!+1

ln (d(n)) ln (lnn)

(ln 2) (lnn)
= 1;

ce qui prouve que la fonction g(n) =
ln (d(n)) ln (lnn)

(ln 2) (lnn)
est majorée.

J. L. Nicolas et G. Robin ont démontré que le maximum absolu de g(n) est

atteint en nombre N = 25:33:52:7:11:13:17:19 et vaux 1:5379 � � �

Le but de ce mémoire est de présenter une démonstration détaillée d�abord

du théorème de Wigert, ensuite de celui de J. L. Nicolas et G. Robin.

La démonstration du dernier théorème est basée sur la connaissance et le

calcul e¤ectif des nombres hautement composés supérieurs (h.c.s.) de S.

Ramanujan.

En annexe, on présente quelque résultats élémentaire sur la fonction

d�(n) le nombre de diviseurs unitaires de l�entier n. Ainsi un programme

écrit en Matlab nous permet de calculer les premiers nombres h.c.s.
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 ���ص

� ھذه ا��ذ�رة ��دم ���	� ��رھ�ن �ظر	� ھ��� � �� : � �و�

)�d	�ن n )  �  .n%دد $وا#م ا�!دد ا�ط�	!

 �n(�ن أ'ل �ل %دد ط�	! )lnا�!��رة )  ≤2 d( n ))ln(ln n )
g( n )

ln 2ln n
�� ا�!ظ�( %�د ا�!دد  =��	$ *���

 �5ا�ط�	! 3 2
N 2 .3 .5 .7.11.13.17.19 6983776800= =  �)gو$	���� ا�!ظ�( ھ N ) 1.5379=. 

وھذا ��%���دھ�� %�( ��	'�  J.L. Nicolas, G. Robin  �و�ل إ�	�� �ل �ن ا�ر	� 		نھذه ا��ظر	� 

 �)��d!��� ���دا��  (h.c.s.) و%�( �����	� �ن ا,%داد ا�ط�	!	� (Wigert)ھ��� ��ر	�  n )  ، ���%ر

 �  . �ن $�ل S. Ramanujanا�ر	� 

�2 ا��رھ�ن 1م ��وم �!رض ا��0ل ا�!�م  Wigert��وم أو/ �!رض ��	'� و���د	م ھذا ا�!�ل 

� ا�و�ول إ�(  �2 �!ض ا��واص ا���!��� ��� (.h.c.s)�3%داد�1م �!��د %�( �وط�5ت �#�%د�� 

  .�رھ�ن ا��ظر	� ا�#���� ا�ذ�ر

  . (.h.c.s)ا,%داد ا�ط�	!	� ،(Wigert)��	'�    :ا�����ت ا�دا��


