
  

     
 

 

 الجمهوريـة الجزائريـة الديمقراطيـة الشعبيـة 
République Algérienne Démocratique et Populaire 

 

 

Ministère de l'Enseignement 

Supérieure 

    et de la Recherche Scientifique 

Ecole Normale Supérieure  

–Vieux  Kouba - Alger 

 

 

 وزارة اƃتعƄيم اƃعاƃي
  واƃبحث اƃعƄمي

 اƃمدرسة اƃعƄيا ƃأساتذة
   اƃجزائر–اƃقبة اƃقديمة 

 اƃعاصمة
 

 مذكرة تخرج لنيل شهادة أستاذ التعليم الثانوي

 
 
 

  :: تحت إشراف:                                       من إعداد 
 ريمةƂ راشي رميسة                                            حماش 

 سحنون خيرة 

                         سعودي نعيمة 
 

لجنة المناقشـة    
 رئيسا ولد حمودة عمار                              : اأستاذ 

 كريمة حماش                                 مشرفة:  اأستاذة 

  لغليل سعيدة                                  ممتحنة  : اأستاذة
 
 
م 2015-م2014:    السنة الدراسية 

 

 



اƃفƌـــــــــــرس

4 ŵامــــــــــــــــــة مفاƋیم 1
5 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اŸƅامة اƅطبوƅوجیا žي اƅمſاƍیم بŸض 1 . 1
5 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅطبوƅوجي اſƅضاء 1 . 1 . 1
5 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . الأثر طبوƅوجیا 2 . 1 . 1
5 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅمƆżق واƅجزء اƅمſتوح اƅجزء 3 . 1 . 1
6 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅجــــوارات 4 . 1 . 1
6 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅمƜصƂــــة 5 . 1 . 1
6 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅتراكمیة اƅنƂاط 6 . 1 . 1
7 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅمنſصل اſƅضاء 7 . 1 . 1
7 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅـــتراص 8 . 1 . 1
8 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅمتریة اſƅضاءات žي اƅمſاƍیم بŸض 2 . 1
8 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅمتري اſƅضاء 1 . 2 . 1
9 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . متري žضاء žي اƅتƂارب 2 . 2 . 1
10 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅتامة اſƅضاءات 3 . 2 . 1
11 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . متري žضاء žي اƙستمرار 4 . 2 . 1
12 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅنظیمیة اƅشŸاŷیة اſƅضاءات 3 . 1
13 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅبناخي اſƅضاء 1 . 3 . 1
15 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅمحدب اƜżƅف و اƅمحدب اƅجزء 4 . 1
15 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅمحدب اƅجزء 1 . 4 . 1
15 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅمحدب اƜżƅف 2 . 4 . 1
16 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅنظریات و اƅخواص بŸض 5 . 1
16 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . (Arzela− Ascoli) مبرƍنة 1 . 5 . 1
17 . . . . . . . . . . . . . . . . . . (Kuratowski) ƅكیراتوžسكي اƅتراص ŷدم Ɓیاس 6 . 1
17 . . . . . . . . . . . . . . . . . ƅكیراتوžسكي اƅتراص ŷدم Ɓیاس تŸریف 1 . 6 . 1
17 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅتراص ŷدم Ɓیاس خواص 2 . 6 . 1
18 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . كانتور خاصیة 3 . 6 . 1
18 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . ƅ-αیبشیتزیة Ŷتوابƅا و اƆƅیبشیتزیة Ŷتوابƅا 7 . 1
18 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . ƅیبشیتزیة -α Ŷتوابƅا 1 . 7 . 1
19 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƆƅیبشیتزیة Ŷتوابƅا 2 . 7 . 1
19 . . . . . . . . . . . . . . -ƅیبشیتزیة α واƅــ اƆƅیبشیتزیة Ŷتوابƅا بین اƁƜŸƅة 3 . 7 . 1
21 . . . . . . . . . . . . . . . . . تمدیدیة -ψ-α واƅتطبیƂات تمدیدیة -ψ اƅتطبیƂات 8 . 1
21 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . تمدیدیة -ψ اƅتطبیƂات 1 . 8 . 1
21 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . تمدیدیة -ψ-α اƅتطبیƂات 2 . 8 . 1
21 . . . . . . . . . . . . تمدیدیة -ψ-α و تمدیدیة -α اƅتطبیƂات بین اƁƜŸƅة 3 . 8 . 1

2



25 اƃصامدة اƃنقطة نظریات ƃبŶض تاریخیة نبذة 2
26 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅصامدة ƆƅنƂطة الأساسیة اƅنظریات بŸض 1 . 2
26 . . . . . . . . . . . . . . (1922Banach)بناخƅ اƅصامدة اƅنƂطة نظریة 1 . 1 . 2
28 . . . . . . . . . . . . . . . (1912)Brower ƅـ اƅصامدة اƅنƂطة نظریة 2 . 1 . 2
28 . . . . . . . . . . . . . . . (1930)Shauder ƅـ اƅصامدة اƅنƂطة نظریة 3 . 1 . 2
28 . . . . . . . . . . . . . . . . (1955)Darbo ƅـ اƅصامدة اƅنƂطة نظریة 4 . 1 . 2
30 . . . . . . . . . . . . . . . (1967)Sadovski ƅـ اƅصامدة اƅنƂطة نظریة 5 . 1 . 2
31 . . . . . . . . . .Banach,Brower, Shauder,Darbo, Sadovski بین اƁƜŸƅة 2 . 2

33 تقƄصیة 1-مجموŵة ŴتوابƄƃ اƃصامدة اƃنقطة نظریات بŶض 3
34 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅصامدة اƅنƂطة وحدانیة و وجود نظریات بŸض 1 . 3
34 . . . . . . . . . . . . . . . تمدیدیة ψ-α ŶتوابƆƅ اƅصامدة اƅنƂطة وجود 1 . 1 . 3
37 . . . . . . . . . . . . . تمدیدیة - ψ ŶتوابƆƅ اƅصامدة اƅنƂطة ووحدانیة وجود 2 . 1 . 3
37 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . تƂریبیة صامدة نƂطة متتاƅیة خواص بŸض 2 . 3
38 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . خواص 1 . 2 . 3
43 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅصامدة اƅنƂطة نظریة 2 . 2 . 3

49 اƃصامدة اƃنقطة نظریة تطبیقات 4
50 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . اƅمؤثرات Ŷجم 1 . 4
55 . . . . . . . . . . . . . . . . اƅتكامƆیة اƅمŸادƛت Ɔŷى اƅصامدة اƅنƂطة نظریة تطبیـق 2 . 4

3



مقدمـــــــــــــــــة

اƍتموا ریاضیاتین ƆŸƅماء وبحوث جƎود من ƋیناƂاست اƅذي Ŷمتواضƅا اŸƅمل ƍذا نبدأ االله بسم
من مŸرف f Ŷتابƅ اƅصامدة اƅنƂطة مƎſوم أن حیث ،Ŷتوابƅا ƅبŸض صامدة نƂطة وجود ŷن باƅبحث
من .f(x) = x یحƂق A من x ŷنصر إیجاد žي یتمثل B أخرى مجموŷة نحو A مجموŷة
ƅكیراتوžسكي، اƅتراص ŷدم Ɓیاس Ɔŷى تŸریƎſا žي تŸتمد اƅتي تƆك اخترنا درست اƅتي Ŷتوابƅا بین

žصول. أربŸة žي اƅمذكرة Ƌذƍ Ɓدمنا ذƅك لأجل
واŷٕطاء اƅنظریات تƂدیم žي ƆŷیƎا إŷتمدنا واƅتي اƅطبوƅوجیة اƅمſاƍیم أƍم ƌیž Ɓدمنا الأول اſƅصل
أننا Żیر اƅمذكرة، Ƌذƍ مضمون واستیŸاب Ǝžم ƅتسƎیل اƅمſاƍیم Ƌذƍ Ɓدمت كانت ƆŷیƎا. اƅبراƍین

اſƅائدة. وتŸم Ǝžما یستزید حتى اƅمſاƍیم بŸض ŷن اƅبحث حریة ƂƆƅارئ تركنا
اƅمؤثرات دراسة من من اƅصامدة اƅنƂطة نظریات وتŸممت تدرجت كیف ذكرنا اƅثاني اſƅصل žي
1930 ŷام Shauder دراسة إƅى 1912 ŷام Brower Ɓبل من اƅبŸد ƌمنت žضاء žي اƅمتراصة
اƅتƆƂصیة ŶتوابƆƅ 1922 ŷام Banach ودراسة اƅبŸد، ƌمنت Żیر žضاء žي اƅمتراصة اƅمؤثرات حول
Ɓبل من ŷممت واƅتي تƆƂصیة −α Ŷتوابƅا دراسة žي 1955 ŷام Darbo الأŷمال Ƌذƍ Ŷیجمƅ

كثیſة. −α ŶتوابƆƅ ƌدراست žي 1967 ŷام Sadovski

لأجل اƅصامدة، اƅنƂطة ووحدانیة وجود تدرس اƅتي اƅنظریات أƍم بŸض اƅثاƅث اſƅصل žي Ɓدمنا
یستŸمل واƅذي Ŷرابƅا ſƆƅصل تمƎیدا اƅنظریات Ƌذƍ كان تŸریƎſا، žي تختƆف Ŷتواب ŷدة درسنا ƍذا

خطیة. Żیر تكامƆیة مŸادƛت حل žي اƅنظریات Ƌذƍ
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